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一种用于减少相位突变点的衍射光学元件
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摘要　提出了一种基于数字图像处理技术的用于降低相位突变点的改进型ＧｅｒｃｈｂｅｒｙＳａｘｔｏｎ（ＧＳ）衍射光学元件

设计方法。与普通的ＧＳ衍射光学元件设计算法相比，这种改进型的ＧＳ算法能够使得衍射光学元件的相位分布

曲线更加光滑，并且在迭代计算过程中具有更强的收敛能力。利用该种算法获得了由高斯光束变换成空心光束时

所需要的衍射光学元件的相位分布，在同样参数条件下，均方根误差为８．３１％，优于普通ＧＳ算法的９．４６％；并且

约有３３．２％的像素的相位值得到了改进，从而平滑了衍射光学元件的相位分布曲线，便于实际的微加工。
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１　引　　言

利用衍射光学元件（ＤＯＥ）能够高效地获得需

要的光场分布而应用于各种光学系统中，如投影光

刻离轴照明系统［１］、红外搜索与跟踪系统［２］和径向

偏振光三维超分辨系统［３］。基于这一原因，目前已

经研究出了多种设计 ＤＯＥ 的算法，如 ＧＳ 算

法［４，５］、并行模拟退火算法［６］、改进的自适应算法［７］

和ＹａｎｇＧｕ（ＹＧ）算法
［８，９］等，最近几年还报道了一

种投影算法［１０］，并且这些算法的收敛性已经得到了

严格的理论证明。由于这些算法在迭代过程中具有

相对的独立性，很难在这一过程中进行人工干预，因

此计算得到的衍射光学元件的相位分布极不规则，

通常会出现衍射光学元件的某一像素的相位值与其

临近像素的相位值之差较大的情况，把这样的像素

称为相位突变点。如果该相位差值大于某一定值，

则会导致衍射的相位分布转换成浮雕深度后像素的

深径比大于５０％，这将会给实际的微加工带来一定

的困难，并且极易将加工误差引入到衍射光学元件

中，从而使得衍射的目标光场偏离理论计算值。

为了获得精确的衍射目标场分布，本文提出了

０５０５００１１
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一种基于数字图像处理技术的用于降低相位突变点

的改进型ＧＳ衍射光学元件设计方法，即在每次迭

代计算过程中利用衍射光学元件突变点的四邻域像

素相位值的平均值替代突变点的相位值。

２　基于数字图像处理技术的改进型

ＧＳ算法原理

普通的ＧＳ迭代算法是一种独立于外界人工

干预的算法，这将导致利用该种算法计算得到的衍

射光学元件的相位分布曲线在局部区域内波动较

大，产生相位突变点。相位突变点的存在，不仅减缓

了误差函数在迭代过程中的收敛速度，而且还使得

相位分布曲线出现剧烈振荡情况，这将给衍射光学

元件的实际加工带来一定的困难。为了克服普通的

ＧＳ迭代算法的上述缺陷，本文提出了一种基于数

字图像处理技术的用于降低相位突变点的改进型

ＧＳ衍射光学元件设计方法，其基本原理如图１所

示。在图１中，犪犻＋１，犼＋１为衍射光学元件第犻行第犼

列像素的相位值。

图１ 降低衍射光学元件相位突变点的原理示意图

Ｆｉｇ．１ Ｐｒｉｎｃｉｐｌｅｏｆｄｅｃｒｅａｓｉｎｇｔｈｅｐｈａｓｅｓｉｎｇｕｌａｒｓｐｏｔｓｏｆｔｈｅｄｉｆｆｒａｃｔｉｖｅｏｐｔｉｃａｌｅｌｅｍｅｎｔ

　　在使用普通的ＧＳ算法进行迭代过程中，若衍

射光学元件的某个像素的相位值与其四邻域像素的

相位值相比，同时满足

犪犻＋１，犼＋１－犪犻，犼＋１ ≥犪０， （１）

犪犻＋１，犼＋１－犪犻＋１，犼 ≥犪０， （２）

犪犻＋１，犼＋１－犪犻＋１，犼＋２ ≥犪０， （３）

犪犻＋１，犼＋１－犪犻＋２，犼＋１ ≥犪０， （４）

则用四邻域像素的相位值的平均值替代相位突变

点，即

′犪犻＋１，犼＋１＝ （犪犻，犼＋１＋犪犻＋１，犼＋犪犼＋１，犼＋２＋犪犻＋２，犼＋１）／４，

（５）

然后将替代后的相位分布再次带入迭代过程进行继

续迭代，上述过程反复进行，直到均方根误差εＲＭＳ不

再减小为止。改进后的ＧＳ算法如下：

犌犽（狌犻，狏犼）＝犉［犵犽（狓犻，狔犼）］＝犉｛犐ｉｎｐｕｔ（狓犻，狔犼槡 ）ｅｘｐ｛ｉφ［′犵犽－１（狓犻，狔犼）］｝｝， （６）

′犌犽（狌犻，狏犼）＝犉｛犐ｏｕｔｐｕｔ（狌犻，狏犼槡 ）ｅｘｐ｛ｉφ［犌犽（狌犻，狏犼）］｝｝， （７）

′犵犽（狓犻，狔犼）＝犉
－１
狘′犌犽（狌犻，狏犼）狘， （８）

φ［′犵犽（狓犻，狔犼）］＝
φ［′犵犽（狓犻－１，狔犼）］＋φ［′犵犽（狓犻，狔犼－１）］＋φ［′犵犽（狓犻，狔犼＋１）］＋φ［′犵犽（狓犻＋１，狔犼）］

４
， （９）

犵犽＋１（狓犻，狔犼）＝犉｛犐ｉｎｐｕｔ（狓犻，狔犼槡 ）ｅｘｐ｛ｉφ［′犵犽（狓犻，狔犼）］｝｝． （１０）

（６）～（１０）式中，犵犽（狓犻，狔犼）为第犽次迭代时入射光

场的振幅分布，φ［犵犽（狓犻，狔犼）］为第犽次迭代时入射

光场的相位分布，犐ｉｎｐｕｔ（狓犻，狔犼）为入射光场的光场分

布，φ［犌犽（狌犻，狏犼）］为第犽次迭代后衍射光场的相位

分布，犐ｏｕｔｐｕｔ（狓犻，狔犼）为出射光场的光场分布，犉表示

傅里叶变换。

为了验证改进后的ＧＳ算法的有效性，下面将

利用该算法与普通的ＧＳ算法设计将高斯光束转

换成空心光束的衍射光学元件，比较两种算法在收

敛性和平滑相位分布曲线方面的能力。

３　计算和模拟

３．１　改进后的犌犛算法和普通的犌犛算法在收敛

性方面的比较

利用改进后的ＧＳ算法设计将高斯光束转换成

０５０５００１２
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空心光束的衍射光学元件所采用计算参数为：入射激

光波长λ为５３２ｎｍ、入射光斑直径为４．０９６ｍｍ，衍射

光学元件和衍射像面的像素数和采样间隔分别为

犖１＝犖２＝５１２，犪１＝犪２＝８μｍ，衍射光场为空心光环

且光环的内外比为１∶４、外径尺寸为４．０９６ｍｍ。根据

上述参数，由采样定理可得到衍射光学元件和衍射像

面之间的距离为

犱＝犖１犪１犪２／λ＝１２３．１８８ｍｍ

在迭代计算过程中，为了避免相邻像素间相位值存

在±π的相位突变，取（１）～（４）式中的犪０＝６ｒａｄ。

入射的高斯光束和利用改进后的ＧＳ算法迭代２００

次后得到的衍射空心光束的光场分布如图２和图３

所示。

图２ 入射的高斯光束

Ｆｉｇ．２ ＩｎｃｉｄｅｎｔＧａｕｓｓｉａｎｂｅａｍｓ

图３ 衍射空心光束

Ｆｉｇ．３ Ｄｉｆｆｒａｃｔｉｖｅｈｏｌｌｏｗｂｅａｍｓ

并且根据图３中的衍射空心光场计算得到的衍

射光场的均方根误差为

εＲＭＳ＝ ∑
犐ｄｉｆｆ（狓，狔）－犐ｉｄｅａｌ（狓，狔）

２

∑ 犐ｉｄｅａｌ（狓，狔）槡 ２
＝

８．３１％，

式中犐ｉｄｅａｌ（狓，狔）为理想的输出光强分布，犐ｄｉｆｆ（狓，狔）

为实际输出的光强分布。而利用普通的ＧＳ算法迭

代２００次后得到的衍射空心光束的均方根误差为

９．４６％，因此可以说改进后的ＧＳ算法较普通的Ｇ

Ｓ算法具有更强的收敛能力。

３．２　改进后的犌犛算法和普通的犌犛算法在平滑

相位分布曲线方面的比较

为了比较平滑相位分布曲线方面的能力，给出

了用两种算法计算得到的衍射光学元件中心轴线的

相位曲线如图４所示。

图４ 迭代２００次后的衍射光学元件相位分布曲线（ａ）

采用普通的ＧＳ算法；（ｂ）改进后的ＧＳ算法

Ｆｉｇ．４ Ｃｕｒｖｅｏｆｐｈａｓｅｄｉｓｔｒｉｂｕｔｉｏｎａｆｔｅｒｔｈｅ２００ｉｔｅｒａｔｉｏｎｓ

ｃａｌｃｕｌａｔｅｄｂｙ （ａ）ｔｈｅｏｒｄｉｎａｒｙ ＧＳａｌｇｏｒｉｔｈｍ

　　　　ａｎｄ（ｂ）ｍｏｄｉｆｉｅｄＧＳａｌｇｏｒｉｔｈｍ

在图４中（ａ）是采用普通的 ＧＳ算法得到的，

图４（ｂ）是采用改进后的ＧＳ算法得到的。分别比

较图中的Ⅰ、Ⅱ、Ⅲ、Ⅳ四个区域，我们可以发现：虽

然在Ⅱ、Ⅳ区内的相位曲线差别不明显，但是在Ⅰ区

内，也就是在０～７０ｐｉｘｅｌ之间，图４（ｂ）中的相位曲

线与图４（ａ）中的相比波动较小；而在Ⅲ区内，也就

是在２５０～３５０ｐｉｘｅｌ之间，图４（ｂ）中的相位曲线与

图４（ａ）中的相比，具有明显的平滑性。从整个相位

分布曲线范围来看：采用改进后的 ＧＳ算法，约有

３３．２％（
７０＋１００

５１２
×１００％）的像素所对应的相位值

得到了改进，使得相位分布曲线的波动性减小和平

滑的区域范围增加，因此可以说改进后的ＧＳ算法

较普通的ＧＳ算法具有平滑相位分布曲线的能力。

４　结　　论

提出了一种基于数字图像处理技术的用于降低

相位突变点的改进型ＧＳ衍射光学元件设计方法。

比较了普通的ＧＳ算法和改进后的 ＧＳ算法在收

敛性和平滑相位分布曲线方面的能力。利用该种算

法计算了由高斯光束变换成空心光束时所需要的衍
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射光学元件分布，在同样参数条件下，均方根误差为

８．３１％，优于普通ＧＳ算法的９．４６％；并且约有３３．

２％的像素的相位值得到了改进，从而使得衍射光学

元件的相位分布曲线的波动性减小，从整体上来看

曲线更加光滑，这将为衍射光学元件实际的微加工

制作带来了方便条件。
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