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双延时反馈光电振荡系统产生混沌激光的动力学特性
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摘要　在光电振荡器(OEO)混沌系统的基础上,将混沌激光输出重新反馈到马赫Ｇ曾德尔调制器(MZM),使原系统的

增益系数发生动态变化,同时在系统中引入第二个时间延迟.从理论上研究了改进后混沌系统的反馈时间和反馈强

度对系统复杂性和延时特征的影响.仿真结果表明:光反馈OEO输出的混沌激光更复杂,延时特征更低.当光反馈

的延时时间与光电反馈的延时时间相同时,光反馈OEO系统表现出较好的混沌动力学特性.该方法在不过多增加

系统成本的前提下,可产生更复杂的混沌信号,同时可以降低信号延时特征,有利于提高通信系统的安全性.
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１　引　　言

混沌信号具有不可长期预测性和类噪声特性,
在保密通信[１Ｇ２]、激光雷达[３Ｇ４]、激光测距[５]和快速随

机数发生器[６Ｇ７]等领域有广泛的应用.激光混沌因

其具有宽频谱高速率的优点而备受关注.激光混沌

的产生方式主要有光注入、光反馈、光电反馈和基于

非线性器件的光电延迟反馈,其中基于非线性器件

的光电延时反馈方式具有更高的频谱带宽、更灵活

的调节方式,且与现有光通信网络兼容等优点,受到

较多关注[８Ｇ９].
基于马赫Ｇ曾德尔调制器(MZM)的光电振荡器
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(OEO)是较常见的混沌激光产生方式.这种OEO
具有结构简单、频谱平坦和带宽较宽等优点,因此相

关研究较多.Callan等[１０]指出,OEO产生的宽带

混沌信号可用于分布式传感网络和基于混沌的测距

设备;Vicente等[１１]研究发现,OEO混沌激光的复

杂度随着增益系数的增加而增加.随着相关研究的

不断深入和计算机技术的高速发展,这种基础的基

于OEO产生的混沌激光复杂度已不足以对抗某些

针对该系统的破解方法.比如窃听者可通过时间序

列分析提取混沌时延特性,重构OEO系统[１２Ｇ１３],威
胁混沌激光保密通信安全.因此,针对基础的OEO
混沌发生系统,人们提出了许多改进方案以提高混沌

激光复杂度,从而提高混沌激光保密通信的安全性.
如将两个OEO级联在一起,将第一级OEO产生的

混沌激光代替原本恒定功率的激光注入第二级OEO
的 MZM中,使第二级OEO产生的混沌激光参数发

生动态变化[１４].但这种方法额外引入了另一整套振

荡器结构,结构复杂,限制条件较多,难以推广应用.
利用掺铒光纤放大器(EDFA)将输出激光重新

注入 MZM,产生具有动态变化参数的混沌激光信

号,在不过多增加器件的前提下实现了 OEO参数

的动态变化,且引入了额外的时间延迟,使系统可以

实现更高的混沌复杂度,这在一定程度上掩盖了混

沌信号的时间延时特性,提高了系统的实用性.

２　理论模型

混沌系统方案如图１所示,图中:LD为连续光

激光器;PD为光电探测器,有一定的放大作用;射
频(RF)驱动器用以驱动 MZM 调制器;OC１ 和

OC２ 为３dB耦合器,MZM的输出由OC２ 分为两路

光,一路经由PD和RF驱动器对 MZM进行光电反

馈,一路经由EDFA对 MZM 进行光反馈,从而使

MZM产生混沌激光输出,输出功率为Pout.

图１ 双反馈OEO混沌系统示意图

Fig敭１ BlockdiagramoftheOEOchaoticsystem
withdoublefeedback

该系统的非线性器件 MZM的输出特性为[１５]
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式中:Pin为输入光功率;V(t)为加载在 MZM 上的

调制电压;VB 为偏置电压;VπRF为 RF半波电压;

VπDC为偏置半波电压.
原OEO系统方程为
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式中:T１ 为系统本身的光电反馈延时时间;fH 和fL

分别为带通滤波器的高低截止频率;A 为整个系统光

电反馈通路的衰减;g 为光电探测器的增益;G 为RF
驱动器的增益;P 为连续光激光器的静态功率.令

x(t)＝
πV(t)
２VπRF

,高通截止时间tH＝
１
２πfH

,低通截止时

间tL＝
１
２πfL

,MZM的偏置相位ϕ＝
πVB

２VπDC
,对(２)式进

行归一化处理,并忽略较小的项,可得Ikeda方程[１５]:

x(t)＋tH
d
dtx
(t)＋
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tL∫
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x(t)dt＝

β１cos２[x(t－T１)＋ϕ], (３)
式中:x(t)为OEO输出的混沌时间序列;β１ 为光电

反馈的增益强度,β１＝PgGA
π

２VπRF
.因为延迟时间

的引入,基于该方程的系统产生的混沌具有极高的

吸引子维度,其Lyapunov维数在一定条件下可达

１０００以上[１６].
由(３)式可知,OEO的混沌输出为

C１(t)＝Pcos２[x(t)＋ϕ]. (４)

　　原光电振荡器输出端的混沌光输出经过３dB
耦合器等分成两束光,其中一束光通过EDFA放大

后,与连续激光器发出的静态固定功率激光耦合,再
次进入 MZM进行非线性调制,产生混沌激光.设

光路反馈的延迟时间为T２,EDFA放大倍数为A１,
改进后的系统方程为
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　　由(４)式和(５)式可得
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令β２＝gGAA１
π

２VπRF
,为光路反馈的增益强度,经推

导可得该双延时系统的迟滞微分方程为

x(t)＋tH
d
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为便于数值仿真,令y(t)＝∫x(s)ds,改进后OEO

输出特性微分方程组为
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　　使用自相关函数分析双延时混沌系统的延时特

性[１２],自相关函数定义为

Γ(τ)＝
‹[x(t)－‹x(t)›][x(t＋τ)－‹x(t)›]›

‹x(t)－‹x(t)››２
,

(９)
式中:τ为延迟时间;‹›表示对时间求平均.为进

一步表示改进的双延迟OEO混沌信号的不可预测

性,采用排列熵对混沌信号进行量化处理[１７].
排列熵算法为:对于一组长度为 T 的时间序

列,首先进行相空间重构,其中嵌入维度d＞１,嵌入

延迟为τe,重构后的矩阵中第t列(t＝１,２,,T)
元素为Xt＝{xc,x(t＋τe),,x[t＋(d－１)τe]},
随后对每列元素按顺序重新排列,其中xc 为第t列

的首元素.如果序列有d 个符号(１,２,,d),则总

共有d! 种排列方式,设π代表其中一种排列方式.
统计相重构空间后的序列中每种排列方式出现的次

数c.对d! 种排列方式,概率分布为P＝{p(π)},
其中

p(π)＝
c

T－d＋１
,t≤T－d＋１. (１０)

　　排列熵定义为H[p]＝ －∑p(π)lgp(π),为使

最后结果具有可比性,通常将其归一化,当０≤Hs≤
１时Hs[p]＝ H[p]/Hmax.其中,Hmax＝ H[Ps]＝
lg(d! ),Hs 为归一化后的排列熵,Ps 为所有元素等

概率出现的均匀分布.Hs 越大,表明原时间序列的

随机性越强,被预测的可能性越低[１８Ｇ１９].
排列熵的参数设置为:嵌入维度d＝６,嵌入延

迟τe＝１.选取混沌输出[１００ns,１５０ns]的时间序

列进行计算.

３　数值分析

３．１　时域分析

采用龙格Ｇ库塔法对(８)式进行数值求解,讨论

系统中两个延时时间和增益系数对系统产生的混沌

信号动力学特性的影响.对于通信系统,不可预测

度越高,说明传输载波信号的安全性越强,窃听者

准确获得有效信息越困难.因此,增强混沌载波信

号的不可预测度,可以提高信息传输的安全性.
仿真 时 取β１＝２,β２＝１,ϕ＝－３π/８,tH ＝

１０．６ps,tL＝５．３μs.其中,参数ϕ 对系统的延时特

征有一定影响[２０].为体现本系统抑制延时特征的

有效性,选取文献[２０]中延时特性较差时的ϕ 值,
通过本系统的改进,使原本较明显的延时特征得到

进一步抑制.参数tH 和tL 对混沌信号的频率略有

影响,但与增益系数和延时时间相比影响很小.并

且tH 和tL 值主要由器件出厂值决定,在系统中通

常不会发生变动[１４].因此笔者主要对系统的增益

系数和延时时间进行仿真研究.分别仿真１ns到

１０ns的延时时间T１ 和T２.图２和图３分别为单

一延时混沌系统和双延时混沌系统时域上的对比.
从图中可以看出,该系统时域输出序列的变化更剧

烈.为观察混沌系统的整体动力学特性,展示了两

个系统的混沌分叉图(图４),原OEO在增益β＞２．３
时进入混沌状态;而新混沌系统在β１＞１时进入混

沌状态.说明改进后的新系统可在更广的参数范围

进入混沌,参数调节范围更大,实用性更高.
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图２ (a)单反馈混沌系统时域图;(b)放大图

Fig敭２  a TimeＧdomaindiagramoftheOEOchaotic
systemwithsinglefeedback  b detailforFig敭２ a 

图３ (a)双反馈混沌系统时域图;(b)放大图

Fig敭３ TimeＧdomaindiagramoftheOEOchaoticsystem
withdoublefeedback  b detailforFig敭３ a 

图４ (a)单反馈混沌系统分叉图;(b)双反馈混沌系统分叉图

Fig敭４ Chaoticbifurcationdiagramsof a singlefeedbackOEO
chaoticsystemand b doublefeedbackOEOchaoticsystem

３．２　频谱和时延信息分析

图５分别对比了不同延时状态下光路反馈混沌激

光系统的功率谱和自相关函数的变化趋势.选取光电

延时反馈的延时时间T１＝５ns,光路反馈延时时间T２

自上至下依次为１,３,５,７,９ns.从图５(a)可见,当光路

反馈的延迟时间和光电反馈延迟时间均为５ns时,系
统混沌输出功率谱明显较其他延时时间组合的振荡幅

度更小(T１ 为其他值时,该规律依然存在),表明T１＝
T２ 时混沌信号频谱更平坦,随机性更高.

图５ 不同T１ 和T２ 组合下功率谱和自相关函数变化.(a)功率谱;(b)自相关函数

Fig敭５ Variationofpowerspectrumandautocorrelogramunderdifferentcombinationsofdelaytime
T１andT２敭 a Powerspectrum  b autocorrelogram
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　　由图５(b)可知,当T１＝T２ 时,自相关函数的

特征峰受到一定程度抑制.因此,该结构的混沌激

光系统使混沌信号的频谱更平坦,两个延时时间相

同时,可以兼顾抑制延时信息.
图６为本系统、原 OEO系统和动态参数振荡

器系统产生混沌信号时延特征随增益系数的演化情

况.由图６可以看出,原 OEO混沌信号的时延特

征在β＝１２时淹没于自相关的背景噪声中;本系统

混沌信号的时延特征在β＝８时即淹没于自相关的

背景噪声中;动态参数振荡器的时延特征在β＝１２
时淹没于自相关背景噪声中.可以看出,双延时系

统的时延特征隐藏效果优于原OEO和动态参数振

荡器.

图６ 原OEO、双延时OEO和动态参数OEO的时延特征

随增益系数的演化

Fig敭６ EvolutionoftimeＧdelaysignatureoftheoriginal
OEO doubledelayOEOandvariableparameter

OEOwiththegain

３．３　混沌复杂度分析

设原OEO和动态参数振荡器的参数β＝３,当

ϕ＝－３π/８时,T１ 从１ns到１５ns变化(当延时大

于１５ns时,系统进入混沌之前的暂稳态时间较长,
对后期计算有较大影响);改进系统的参数设为β１＝
３,β２＝１(为保证两系统的参数尽量一致,光路反馈

暂不放大),当ϕ＝－３π/８,令T１＝T２,均从１ns增
至１５ns.分别计算三种系统的排列熵.从图７可

以看出,改进混沌系统产生的混沌信号的排列熵明

显高于原OEO和动态参数振荡器.
双延时混沌激光系统的排列熵在不同延时时间

组合下的演化如图８所示,系统参数设为β１＝３,

β２＝１,当ϕ＝－３π/８,T１ 和 T２ 分别从１ns增至

１０ns,计算T１ 和 T２ 每种组合的排列熵.从图８
明显可见,当T１≠T２ 时,排列熵在０．６上下波动.
当T１＝T２ 时,排列熵在０．７５上下波动.此时,混
沌系统输出信号的排列熵与其他组合相比,存在明

显峰值.所以,该结构的混沌激光系统选用两个延

图７ 原OEO、双延时OEO和动态参数OEO的排列熵对比

Fig敭７ Comparisonofpermutationentropyoftheoriginal
OEO doubledelayOEOandvariableparametersOEO

时相等或尽量接近的参数配置为佳.这是因为当

T１＝T２ 时,系统的迟滞微分方程可简化成

x(t)＋tH
d
dtx
(t)＋

１
tL∫

t

t０

x(t)dt＝

β１cos２[x(t－T１)＋ϕ]＋

β１β２cos４[x(t－T１)＋ϕ]. (１１)

　　此时方程右边的第二项以余弦的四次方出现,
其峰值仍为１,对系统的扰动更加明显,而当T１ 与

T２ 不同时,两个延时时间不同的余弦平方项相乘,
峰值小于１,对系统的扰动程度较小,则系统的混沌

复杂度降低.所以,此系统两个延时时间的最佳参

数应相等或尽量接近.

图８ 双延时混沌激光系统的排列熵在不同组合

延时时间下的演化

Fig敭８ Evolutionofthepermutationentropyofthe
doubleＧdelaychaoticlasersystemwithdifferent

combinationsoftwodelaytime

图９为改进的混沌系统产生混沌信号的排列熵

随两个不同增益组合的演化,随着两个增益的提高,
排列熵明显升高,当排列熵高于０．９,排列熵提升不

明显.这是因为当光电延时反馈的增益β１ 增加时,

x(t)幅度增大,MZM 的调制函数覆盖的非线性工

作区间更广,工作状态更复杂,系统混沌输出的复杂

度提高.但是,由于 MZM调制函数为周期函数,增

０６０６００２Ｇ５
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益不断增加,x(t)幅度大幅增加,超过了 MZM的调

制能力,系统输出混沌的复杂度不会无限提升.从

图９可以看出,两个增益系数都大于５时,本系统混

沌信号的排列熵已达到上限,此时本系统的混沌复

杂度达到最佳状态.

图９ 双延时混沌激光系统的排列熵在两个

增益不同组合下的演化

Fig敭９ EvolutionoftheentropyofthedoubleＧdelaychaotic
lasersystemwithdifferentcombinationsoftwogains

３．４　系统参数对比

表１对比了原OEO[２０]、动态参数振荡器[１４]和改

进的双延时振荡器的参数指标.原OEO的时延特征

在β＞１２时完全淹没于自相关的背景噪声中,双延时

振荡器的时延特征在β＞８时即得到较好的掩盖.原

OEO在β＞２．２时进入混沌状态,双延时振荡器在β＞
１即可进入混沌状态.原 OEO的排列熵为０．３５~
０．５５,双延时振荡器的排列熵为０．７０~０．７５.动态参

数振荡器的时延特征与原OEO近似;其进入混沌的

参数范围比双延时振荡器更大,排列熵明显更低.从

表１可见,双延时振荡器的时延特征在更低增益系数

下即可淹没在自相关的背景噪声中;在较低增益系数

条件下即可进入混沌状态;动态参数振荡器的排列熵

更高.
表１　系统参数对比

Table１　Comparisonofsystemparameters

Parameter OEO
Variable

parameter
OEO

Double
delay
OEO

TimeＧdelay
signature

β＞１２ β＞１２ β＞８

Chaos
range

β＞２．２ β＞０ β＞１

Entropy ０．５５＞H＞０．３５０．５５＞H＞０．４００．７５＞H＞０．７０

４　结　　论

将 OEO 的 输 出 通 过 一 条 延 迟 光 路 反 馈 到

MZM中,使原 OEO的增益系数发生动态变化,同
时给系统多引入一个时间延时,使系统输出更复杂

的混沌激光信号.改进后系统输出的混沌信号排列

熵更高,当光路延时与光电反馈延时相等时,系统混

沌输出的排列熵出现峰值,原本明显的时延信息也

得到较好掩盖.以上特性有利于构建更高安全性的

混沌保密通信系统.而且增加一个光路反馈延时,
原本无法产生混沌的参数区间也进入了混沌,进入

混沌的路径增加,系统的实用性提高.

参 考 文 献

 １ 　PecoraLM CarrollTL敭Synchronizationinchaotic
systems J 敭PhysicalReviewLetters １９９０ ６４ ８  
８２１Ｇ８２４敭

 ２ 　ArgyrisA SyvridisD LargerL etal敭ChaosＧbased
communicationsathighbitratesusingcommercial
fiberＧopticlinks J 敭Nature ２００５ ４３７ １７  ３４３Ｇ
３４６敭

 ３ 　LinFY LiuJM敭Chaoticlidar J 敭IEEEJournalof
SelectedTopicsinQuantum Electronics ２００４ １０
 ５  ９９１Ｇ９９７敭

 ４ 　Wang W K Liu L ZhangJ G etal敭UltraＧ
widebandremotechaoticimagingradaroverfiber
links J 敭ChineseJournalofLasers ２０１６ ４３ １  
０１１４００３敭

　　　王文珂 刘丽 张建国 等敭基于光纤链路传输的远

程超宽带混沌成像雷达 J 敭中国激光 ２０１６ ４３
 １  ０１１４００３敭

 ５ 　WangY C MaJ Y Han X H etal敭Data
acquisition and processing ofcorrelation ranging
system withchaoticlaser J 敭JournalofApplied
Optics ２０１１ ３２ ３  ５６８Ｇ５７３敭

　　　王云才 马建议 韩晓红 等敭混沌激光相关法测距

系统的信号采集与处理 J 敭应用光学 ２０１１ ３２
 ３  ５６８Ｇ５７３敭

 ６ 　UchidaA AnanoK InoueM etal敭Fastphysical
random bitgeneration withchaoticsemiconductor
lasers J 敭NaturePhotonics ２００８ ２ １２  ７２８Ｇ７３２敭

 ７ 　LiP Wang Y C敭Researchprogressinphysical
randomnumbergeneratorbasedonlaserchaosfor
highＧspeedsecure communication J 敭Laser &
OptoelectronicsProgress ２０１４ ５１ ６  ０６０００２敭

　　　李璞 王云才敭面向高速保密通信的激光混沌物理随

机数发生器研究进展 J 敭激光与光电子学进展 
２０１４ ５１ ６  ０６０００２敭

 ８ 　SuarezＧVargasJJ MarquezB A GonzalezJA敭
HighlyＧcomplex optical signal generation using
electroＧoptical systems with nonＧlinear nonＧ
invertibletransmissionfunctions J 敭AppliedPhysics

０６０６００２Ｇ６



中　　　国　　　激　　　光

Letters ２０１２ １０１ ７  ８２１敭
 ９ 　ZouGJ ZhangBF LiCX etal敭Chaoticphotonic

compressed sampling based on optoelectronic
oscillator J 敭ChineseJournalofLasers ２０１７ ４４
 １１  １１０６００２敭

　　　邹广健 张宝富 李诚鑫 等敭光电振荡器的混沌光

子压缩 采 样 方 法 J 敭中 国 激 光 ２０１７ ４４ １１  
１１０６００２敭

 １０ 　CallanKE IllingL GaoZ etal敭Broadbandchaos
generatedbyanoptoelectronicoscillator J 敭Physical
ReviewLetters ２０１０ １０４ １１  １１３９０１敭

 １１ 　VicenteR DandenJ ColetP etal敭Analysisand
characterizationofthehyperchaosgeneratedbya
semiconductorlasersubjecttoadelayedfeedbackloop
 J 敭IEEEJournalofQuantumElectron ２００５ ４１
 ４  ５４１Ｇ５４８敭

 １２ 　UdaltsovVS GoedgebuerJP LargerL etal敭
CrackingchaosＧbasedencryptionsystem ruled by
nonlineartime delay differential equations J 敭
PhysicsLettersA ２００３ ３０８ １  ５４Ｇ６０敭

 １３ 　UdaltsovV S LargerL GoedgebuerJP敭Time
delayidentificationinchaoticcryptosystemsruledby
delayＧdifferentialequations J 敭JournalofOptical
TechnologyC cofOpticheskiiZhurnal ２００５ ７２
 ５  ３７３Ｇ３７７敭

 １４ 　HuHP SuW YuZL etal敭Chaosgenerationof
variableparametersandsecurecommunicationbased
onoptoelectronicfeedbackoscillation J 敭ActaOptica
Sinica ２０１３ ３３ ５  ０５０６００６敭

　　　胡汉平 苏威 于志良 等敭基于动态参数的光电延

迟振荡系统及其保密通信研究 J 敭光学学报 ２０１３ 
３３ ５  ０５０６００６敭

 １５ 　KouomouCY ColetP LargerL etal敭Chaotic
breathersin delayed electroＧopticalsystems J 敭

PhysicalReviewLetters ２００５ ９５ ２０  ２０３９０３敭
 １６ 　NguimdoR M敭ChaosandsynchronizationinoptoＧ

electronicdeviceswithdelayedfeedback D 敭Palma
deMallorca UniversitatdeleIllesBalears ２０１１敭

 １７ 　YanJ Pan W LiN Q etal敭Twobroadband
chaotic signals generated simultaneously by
semiconductor ring laser with parallel chaotic
injection J 敭ActaPhysicaSinica ２０１６ ６４ ２０  
２０４２０３敭

　　　阎娟 潘炜 李念强 等敭外光注入半导体环形激光

器同时产生两路宽带混沌信号 J 敭物理学报 ２０１６ 
６４ ２０  ２０４２０３敭

 １８ 　ZhuN Zhang H LiH敭UltraＧcompactstubＧtype
wavelength filter based on hybrid plasmonic
waveguidestructureimprovedforfabrication J 敭
ChineseJournalofLuminescence ２０１４ ３５ ７  ８８３Ｇ
８８８敭

　　　朱凝 张辉 李浩敭基于一种易于制作的混合型表面

等离激元波导结构的超紧凑截线滤波器 J 敭发光学

报 ２０１４ ３５ ７  ８８３Ｇ８８８敭
 １９ 　Liu Q X Pan W Zhang L Y etal敭Chaotic

randomness of mutually coupled verticalＧcavity
surfaceＧemittinglaserbyopticalinjection J 敭Acta
PhysicaSinica ２０１５ ６４ ２  ０２４２０９敭

　　　刘庆喜 潘玮 张力月 等敭基于外光注入互耦合垂

直腔面发射激光器的混沌随机特性研究 J 敭物理学

报 ２０１５ ６４ ２  ０２４２０９敭
 ２０ 　LiK WangAB ZhaoT etal敭Analysisofdelay

timesignatureinbroadbandchaosgeneratedbyan
optoelectronicoscillator J 敭ActaPhysicaSinica 
２０１３ ６２ １４  １４４２０７敭

　　　李凯 王安帮 赵彤 等敭光电振荡器产生宽带混沌

光的时延特征分析 J 敭物理学报 ２０１３ ６２ １４  
１４４２０７敭

０６０６００２Ｇ７


